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ｄ牘∈ＡＡ．ＣｏｎｓｉｄｅｒｔｗｏｅｎｔｗｉｎｅｄｍｏｄｕｌｅｓＭａｎｄＮ．
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ａｐｐｌｙｉｎｇｔｈｅｒｅｓｕｌｔｓｏｆｔｈｅｃａｔｅｇｏｒｙｏｆｅｎｔｗｉｎｅｄｍｏｄｕｌｅｓ．
　Ｆｉｒｓｔ牞ｗｅｄｏａｃａｌｃｕｌａｔｉｏｎ．ＣｏｍｐｕｔｅεＡ牗ａ牘１Ｃ＝εＡ牗ａψ牘１

ψ
Ｃ

ａｓε牗ａψ牘１
ψ＝αＳ牗ａ１牘β牗ａ２牘＝ε牗ａ牘１Ｈ牞ｓｏｗｅｃａｎｏｂｔａｉｎ

Ｓ牗ａ１牘α
－１β牗ａ２牘＝ε牗ａ牘１Ｈ．Ｂｅｃａｕｓｅｔｈｅｉｎｖｏｌｕｔｉｏｎｉｎｖｅｒｓｅｏｆ

Ｓｉｓｕｎｉｑｕｅ牞ｗｅｏｂｔａｉｎｔｈａｔＥｑ．牗６牘ｉｓｓａｔｉｓｆｉｅｄｉｆａｎｄｏｎｌｙｉｆ
α＝β．
　Ｉｆα＝β牞ｗｅｐｒｏｖｅｔｈａｔＥｑ．牗５牘ｈｏｌｄｓａｓｆｏｌｌｏｗｓ牶

ａ１ψａ２ｃ
ψｃ′＝ａ２ａ５αＳ牗ａ１牘ｃα牗ａ３牘αＳ牗ａ４牘ｃ′α牗ａ６牘＝

ａ２ａ３αＳ牗ａ１牘ｃｃ′α牗ａ４牘

ａｎｄ

ΔＨ牗ａψ牘牗ｃｃ′牘
ψ＝ａ２ａ３αＳ牗ａ１牘ｃｃ′α牗ａ４牘

　Ｓｏｔｈｅｃａｔｅｇｏｒｙｉｓａｍｏｎｏｉｄａｌｃａｔｅｇｏｒｙｉｆａｎｄｏｎｌｙｉｆα＝
β．

　Ｎｅｘｔ牞ｗｅｄｅｆｉｎｅｔｈｅｂｒａｉｄｉｎｇｓａｓｆｏｌｌｏｗｓ牶

ｔＭ牞Ｎ牶ＭＮ→ＮＭ牞　ｍｎ｜→ｎ牗０牘ｍα
－１牗ｎ牗１牘牘

　ＴｈｅｃｏｒｒｅｓｐｏｎｄｉｎｇｍａｐＱｉｓａｓｆｏｌｌｏｗｓ牶

　 Ｑ牶ＨＨ→ＨＨ牞ｎｋ｜→η牗ε牗ｋ牘牘α－１牗ｈ牘

　Ｎｏｗｗｅｃｏｍｐｕｔｅ

牗ａ２ψａ１牘Ｑ牗ｄ
ψｃ牘＝ε牗ｃ牘ａ１α

－１牗ｄ牘α－１β牗ａ２牘
　 Ｑ牗ｄｃ牘ΔＡ牗ａ牘＝ε牗ｃ牘ａ１α

－１牗ｄ牘ａ２

　Ｓｏｔｈｅｅｑｕａｔｉｏｎ牗ａ２ψａ１牘Ｑ牗ｄ
ψｃ牘＝Ｑ牗ｄｃ牘ΔＡ牗ａ牘

ｈｏｌｄｓｉｆａｎｄｏｎｌｙｉｆα＝β．Ｓｉｍｉｌａｒｌｙｗｅｃａｎｐｒｏｖｅｔｈａｔｔｈｅ
ｃｏｎｄｉｔｉｏｎα＝βｉｓａｌｓｏｔｈｅｃｏｎｄｉｔｉｏｎｍａｋｉｎｇＥｑ．牗１２牘ｈｏｌｄ．
　Ｆｉｎａｌｌｙ牞ｗｅｃｈｅｃｋｔｈａｔＥｑｓ．牗１３牘ａｎｄ牗１４牘ａｒｅｓａｔｉｓｆｉｅｄ
ｓｔｒａｉｇｈｔｆｏｒｗａｒｄｌｙ．
　Ｆｒｏｍｔｈｅａｂｏｖｅｃｏｍｐｕｔａｔｉｏｎ牞ｗｅｃａｎｏｂｔａｉｎｔｈｅｆｏｌｌｏｗｉｎｇ
ｔｈｅｏｒｅｍ．
　Ｔｈｅｏｒｅｍ ９　Ｔｈｅｃａｔｅｇｏｒｙｏｆ牗α牞β牘ＹｅｔｔｅｒＤｒｉｎｆｅｌｄ
ｍｏｄｕｌｅｓｉｓａｂｒａｉｄｅｄｍｏｎｏｉｄａｌｃａｔｅｇｏｒｙｉｆａｎｄｏｎｌｙｉｆα＝β．

Ｒｅｆｅｒｅｎｃｅｓ

犤１犦ＢｒｚｅｚｉｎｓｋｉＴ牞ＭａｊｉｄＳ．Ｃｏａｌｇｅｂｒａｂｕｎｄｌｅｓ犤Ｊ犦．ＣｏｍｍＭａｔｈ
Ｐｈｙｓ牞１９９８牞１９１牗２牘牶４６７ ４９２．

犤２犦ＣａｅｎｅｐｅｅｌＳ牞ＭｉｌｉｔａｒｕＧ牞ＺｈｕＳＬ．ＤｏｉＨｏｐｆｍｏｄｕｌｅｓ牞Ｙｅｔｔｅｒ
ＤｒｉｎｆｅｌｄｍｏｄｕｌｅｓａｎｄＦｒｏｂｅｎｉｕｓｔｙｐｅｐｒｏｐｅｒｔｉｅｓ犤Ｊ犦．Ｔｒａｎｓ
ＡｍｅｒＭａｔｈＳｏｃ牞１９９７牞３４９牶４３１１ ４３４２．

犤３犦ＣａｅｎｅｐｅｅｌＳ牞ｖａｎＯｙｓｔａｅｙｅｎＦ牞ＺｈｏｕＢ．Ｍａｋｉｎｇｔｈｅｃａｔｅｇｏｒｙ
ｏｆＤｏｉＨｏｐｆｍｏｄｕｌｅｓｉｎｔｏａｂｒａｉｄｅｄｍｏｎｏｉｄａｌｃａｔｅｇｏｒｙ犤Ｊ犦．
ＡｌｇｅｂｒａｓａｎｄＲｅｐｒｅｓｅｎｔａｔｉｏｎＴｈｅｏｒｙ牞１９９８牞１牗１牘牶７５ ９６．

犤４犦ＤｏｉＹ．ＵｎｉｆｙｉｎｇＨｏｐｆｍｏｄｕｌｅｓ犤Ｊ犦．ＪＡｌｇｅｂｒａ牞１９９２牞１５３
牗２牘牶３７３ ３８５．

犤５犦ＫｏｐｐｉｎｅｎＭ．Ｖａｒｉａｔｉｏｎｓｏｎｔｈｅｓｍａｓｈｐｒｏｄｕｃｔｗｉｔｈａｐｐｌｉｃａ
ｔｉｏｎｓｔｏｇｒｏｕｐｇｒａｄｅｄｒｉｎｇｓ犤Ｊ犦．ＪＰｕｒｅＡｐｐｌＡｌｇｅｂｒａ牞１９９５牞
１０４牗１牘牶６１ ８０．

犤６犦ＭｏｎｔｏｇｏｍｅｒｙＳ．Ｈｏｐｆａｌｇｅｂｒａｓａｎｄｔｈｅｉｒａｃｔｉｏｎｓｏｎｒｉｎｇｓ
犤Ｍ犦．Ｐｒｏｖｉｄｅｎｃｅ牞ＲＩ牶ＡｍｅｒｉｃａｎＭａｔｈｅｍａｔｉｃａｌＳｏｃｉｅｔｙ牞１９９３．

犤７犦ＰａｎａｉｔｅＰ牞ＳｔａｉｃＭ Ｄ．Ｇｅｎｅｒａｌｉｚｅｄ牗ａｎｔｉ牘ＹｅｔｔｅｒＤｒｉｎｆｅｌｄ
ｍｏｄｕｌｅｓａｓｃｏｍｐｏｎｅｎｔｓｏｆａｂｒａｉｄｅｄＴｃａｔｅｇｏｒｙ犤Ｊ犦．ＩｓｒａｅｌＪ
Ｍａｔｈ牞２００７牞１５８牗１牘牶３４９ ３６６．

构造 ｅｎｔｗｉｎｅｄ模范畴成为辫子张量范畴
刘　玲　　王栓宏

（东南大学数学系，南京 ２１１１８９）

摘要：研究了如何使ｅｎｔｗｉｎｅｄ模范畴成为辫子张量范畴．首先，利用如果（Ａ，Ｃ，ψ）是一个ｅｎｔｗｉｎｉｎｇ结构，那么Ａ
Ｃ形成ｅｎｔｗｉｎｅｄ模的结论可以得到ｅｎｔｗｉｎｅｄ模范畴成为张量范畴的充要条件．条件是要求问题中的代数和余
代数都必须为双代数而且满足某些相容条件．然后，在给定的张量ｅｎｔｗｉｎｅｄ模范畴上，通过一个扭曲卷积可逆映
射Ｑ定义了辫子，并且由类似的方法得到使 ｅｎｔｗｉｎｅｄ模范畴构成辫子张量范畴的充分必要条件．最后，作为示
例将得到的结果应用到ＤｏｉＨｏｐｆ模和（α，β）ＹｅｔｔｅｒＤｒｉｎｆｅｌｄ模范畴中．
关键词：ＤｏｉＨｏｐｆ模；ｅｎｔｗｉｎｅｄ模；辫子张量范畴
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